Complément au memoire <Sur le commutant d’une

représentation d’un groupe de Chevalley finiZ»

(Cette revue, tom. XV, p. 115-129.)

par Takeo YOKONUMA

D’abord, le théoréme dans mon mémoire [1] n’est vrai que sous les conditions
suivantes, dont j'ai oublié d’exprimer une partie. Ici nous allons donner I’énoncé
complet du théoréme :

THEOREME. Soit (1, Fo) un couple d’une algébre de Lie simple complexe g et
d’un corps fini & q éléments F,. Soit G le groupe de Chevalley assocté au
couple (g, F,). Désignons par 1, X. (aed) les sous-groupes de G définis par
Chevalley, ou 4 est le systéme de racines de . Soit X une représentation de ll de
degré 1 sur k, ot k est un corps algébriquement clos de caractéristique premiere
a Vordre de G.

1) Supposons que la restriction de ¥ sur le sous-groupe a un paramétre ¥, soit
non-triviale pour toute acll, out 11 est Uensemble des racines simples par rapport
a un ordre donne.

2) Dans le cas o le couple (3, F,) serait un des suivants, (B, F) (1>2),
(CD, F2) (13>3), (Fo), Fa), ((G2), F2), (G»), F3) (B, . .., désignent les types de
0.), supposons encore que la restriction de X sur X. soit triviale pour toute
ae(dv—11), ou 4% est Uensemble des racines positives.

Alors, le commutant C(G, U ; 1) de la représentation de G induite par 1 est
commutatif et de dimension ¢!, ou l est le rang de g.

La condition 2) ci-dessus aurait dfi étre mise dans notre énoncé du théoréme
dans [1], comme on pourrait le vérifier en examinant la démonstration du

théoréme 12 donnée.

Alors, nous pouvons montrer gue, pour les couples exceptionnels eités dans
1a condition 2) du théoréme, il existe des représentations ¥ de ll de degré 1 sur
k qui satisfont & la condition 1), mais qui ne satisfont pas & la condition 2), et
que la conclusion du théoréme n’est pas vraie pour ces représentations-la.
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En effet, nous pouvons vérifier les résultats suivants. (Le détail sera publié
ultérieurement.) Désignons par /() l'ensemble des racines positives pour
lesquelles la restriction de ¥ sur X. n’est pas triviale.

1) Cas de (B), F), (C), Fy).
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Il existe une seule représentation exceptionnelle 7 i.e. représentation qui
satisfait & 1) sans satisfaisant & 2). Alors 7'(%) est égal & /7 U{wi(ai-1), wii{a))}
oh w; désigne la réflexion relative 4 ai. Le commutant C(G, U; %) n’est pas
commutatif. Sa dimension est 8 si =2, et (2'--2-24-3-2!%) si 1 >38.

2) Cas de (F), F).
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Il existe une seule représentation exceptionnelle x. Alors 7'(x)=11{ {ws(az),
wales)) et le commutant C(G, U ; X) est de dimension 22.
3) Cas de ((G2), F2)
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Il existe une seule représentation exceptionnelle 2, aussi. Alors 7I'(®)
=] Ulai+as, 2a:1+as) et le commutant C(G, I1; X) est commutatif et de dimen-

gion 6.
4) Cas de (G2), Fs)
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11 existe huit représentations exceptionnelles. Pour toute d'elles I'(X)

=1 Ulay+ as, 3a1-+ s} et le commutant C(G, 11 ; %) est de dimension 11.
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